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Definice spojitosti

Rekneme, Ze je funkce f spojitd v bod& xp, jestlize plati
(Ve > 0)(39 > 0)(Vx)(]x — x| < 0 = |f(x) — f(x0)| < &)

Na obrdzku ukdZzeme vyznam vyroku bez prvnich dvou
kvantifikatord, tedy, co pro pevné g, § znamend vyrok

(Vx)(|x — x0| < 6 = |f(x) — f(x0)| < &)

Na osdch jsou vyznaZena okoli Us(xp), U-(f(x0)).
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Definice spojitosti

Rekneme, Ze je funkce f spojitd v bod& xp, jestlize plati
(Ve > 0)(39 > 0)(Vx)(]x — x| < 0 = |f(x) — f(x0)| < &)

Na obrdzku ukdZzeme vyznam vyroku bez prvnich dvou
kvantifikatord, tedy, co pro pevné g, § znamend vyrok

(Vx)(|x — x0| < 6 = |f(x) — f(x0)| < &)

A k nim je vySrafovana &ast roviny, v niz mize leZet graf funkce
splfiujici vy$e uvedenou implikaci.
/
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Poznamky
Uvedeme, jak rozumime vyroku |f(x) — f(x0)| < € v pfipadg, Ze x
(nebo xp) nelezi v defini¢nim oboru funkce f, a tedy f(x) (nebo
f(xo)) neni definované — vyrok v tom p¥ipad& povaZujeme za
neplatny.
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Definice spojitosti

Poznamky
Uvedeme, jak rozumime vyroku |f(x) — f(x0)| < € v pfipadg, Ze x
(nebo xp) nelezi v defini¢nim oboru funkce f, a tedy f(x) (nebo
f(xo)) neni definované — vyrok v tom p¥ipad& povaZujeme za
neplatny.
Dale si rozmyslete, Ze vyrok s implikaci

(") (Ix — x| < = |f(x) — f(x0)| <e)
je ekvivalentni s vyrokem
(Vx € Us(x0))(If(x) — f(x0)| <€)
Definici spojitosti miZeme zapsat
(Ve > 0)(39 > 0)(Vx € Us(x0))(|f(x) — f(x0)| <€)

a také to tak nékdy budeme délat. Je potfeba, aby studenti
chdpali, Ze uvedené vyroky jsou ekvivalentni.
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Vysvétlime definici spojitosti na grafu spojité funkce a na dal$im
slajdu na grafu nespojité funkce.

Na obrazku je graf funkce f.




Spojita funkce

Vysvétlime definici spojitosti na grafu spojité funkce a na dal$im
slajdu na grafu nespojité funkce.

Na grafu funkce je zakreslen bod [xg, f(xo)].
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Spojita funkce

Vysvétlime definici spojitosti na grafu spojité funkce a na dal$im
slajdu na grafu nespojité funkce.

Na svislé ose je zakresleno okoli U(f(xp)) funk&ni hodnoty f(xp).
A na vodorovné ose je zakresleno okoli U(xp) bodu xq spliiujici

x € U(xo) = f(x) € U(f(x0))




Spojita funkce

Vysvétlime definici spojitosti na grafu spojité funkce a na dal$im
slajdu na grafu nespojité funkce.

P¥i zvétseni okoli funkéni hodnoty mizZeme nechat stejné okoli
bodu xg a implikace bude stdle platit.
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Spojita funkce

Vysvétlime definici spojitosti na grafu spojité funkce a na dal$im
slajdu na grafu nespojité funkce.

P¥i zmen3Seni okoli funk¢ni hodnoty se miZe stat, Ze implikace

pfestane platit. V tom p¥ipadé okoli bodu xg zmensime a implikace
platit bude.




Nespojitd funkce

Na obrdzku je graf funkce f.
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Nespojitd funkce

Na svislé ose je zakresleno okoli U(f(xp)) funk&ni hodnoty.
A k nému je zakresleno okoli U(xg) spliiujici

x € U(x) = f(x) € U(f(x0))
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Nespojitd funkce

Zmen3ime-li nyni okoli U(f(xp)), neni mozné zvolit okoli bodu xp
tak, aby platila implikace (viz ervend &ast grafu funkce)

x € U(x) = f(x) € U(f(x0))

\
Nasli jsme tedy € > 0, pro néZ platf

(Vo > 0)(3x € Us(x0))(f(x) ¢ U(f(x0)))
A proto neplatfi
(Ve > 0)(3d > 0)(¥x € Us(x0))(f(x) € U(f(x0)))

A funkce tedy neni v bod& xg spojita.



