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Ulohy 7 matematické analyzy
na cviceni 5. listopadu 2025

. Na mnoziné radlnych ¢isel je definované usporadani <, které ma vlast-

nosti
(i) Pro kazdou dvojici redlnych ¢isel z, y plati pravé jeden ze vztahu
r=y,x<y,y <.
(ii) Plati-li pro redlnd cisla x, y, z vztahy x < y, y < z, pak plati i
x < z.
Ukazte, ze pro a,b,c,d,e € R ze vztahu
a<b b<c c<d d<e

plyne platnost vztahu
a<e

Na obrazku je zndzornén prufez rotacné symetrickou nadobou v jed-
notkové miizce. Napiste funkci, kterd popisuje polomér hladiny r(h) ve
vysce h. Nakreslete graf této funkce.

Zkoumejte spojitost této funkce v bodé a = 2.

Pokud je funkce v bodé a spojita, napiste definici spojitosti a pro obecné
zadané € > 0 urcete 6 > 0 vyhovujici definici.
Pokud funkce neni v bodé a spojitd, napiste negaci definice spojitosti a

zvolte konkrétni ¢ > 0 takové, ze ke kazdému ¢ > 0 existuje x vyhovujici
negaci definice. Toto x vyjadrete pomoci §.







3a Urcete defini¢ni obor funkce f a vypoctéte jeji koreny. Definiéni obor
rozdélte na intervaly, které neobsahuji kofen a napiste tyto intervaly.

Nalezené intervaly pouzijte na vyfeseni nerovnice f(z) > 0.

fx) =vV222+42+9— 20+ 1)

3b
flz)=Vdz —7—(z—1)

3¢
flx) =vV2x+7—(z+2)

4. Pro posloupnosti {a,}5°,, {bn}22, a n € NU{0} plati

b, — a,
b1 — Qpy1 = 9
Dokazte, ze pro n € N plati
bo — ap
b, —a, =
271

5. Pro ¢isla a,, b, € R plati a,, < b,. Ukazte, ze plati

- a, + by,
G
2

< b,



