Ulohy 7 matematické analyzy
na cviceni 17. prosince 2025

1. Necht a,b € R, a < b. Oznac¢me ¢ = (a + b)/2.
Ukazte, ze plati
a<c<b.
2. Necht a,b € R, a < b, I = (a,b).

Nacrtnéte grafy funkci f, g takovych, ze f je rostouci na I, g je klesajici
na [ a obé funkce f, g jsou omezené na I.

Vyjadrete limity funkci f, g v bodé a zprava a v bodé b zleva jako

supremum /infimum mnoziny funkénich hodnot na intervalu I.

3a Na obrazku je znazornén prufez rotacné symetrickou nadobou v jed-
notkové mrizce.

(a) Definujte funkce S, V', které charakterizuji, jakym zpusobem plo-
cha hladiny a objem pod hladinou zaviseji na vysce hladiny h.

(b) Nacrtnéte graf funkce S.

(c) Vypoctéte derivaci V. Jak tuto derivaci pouzijete k ovéreni sprav-
nosti vypoctu?







