Prvni semestralni prace z predmétu AN2E

Podstatna soucédst vsSech tkolt je primérené podrobny popis, jak jste
k vysledkum dosli.

1. Pro studenty, kteri méli zkousku z ANI1E za 3, ptripadné se na ni
chystaji: vyberte si termin, kterého jste se nezucastnili a vypracujte
pisemnou préci. body: 10/6/4

2. Pro kazdou z funkei f; feste rovnici f;(x) =y s nezndmou x € R a pa-
rametrem y € R (samoziejmou soucdsti feseni je uvedeni poctu reseni
v zavislosti na hodnoté y). Vysvétlete, jak z téchto vysledku urcite obor
hodnot funkce f; a zda je f; prosta a tento obor hodnot a tuto vlastnost
urcete.
Poznamka: ve vSech semestralnich pracich znac¢i log prirozeny logarit-
mus.
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frix—= x4+ V14 22 body: 14/10/7

NAPOVEDA — struc¢né feseni prikladu pro f : z — log ;:—i:
Rovnici y = log é:—i feSime substituci y = logt, t = ;:—i
Pruni rovnice: pro y € R jedno feSeni ¢t = expy.
Druhd rovnice: pro t = 1 rovnice nema4 feseni, pro t € R\ {1} ma jedno feseni
r =12
Rovnice y = f(x): pro y € R mé rovnice tolik feseni, kolik ma teseni druhd
rovnice pro t = exp y; tedy pro y = 0 rovnice nemd feseni a pro y € R\ {0}

ma rovnice jedno FeSeni x = 11__21(1)‘?;.

Obor hodnot H funkce f je mnozina vSech funkénich hodnot f(z), kde x
je prvkem defini¢niho oboru D funkce f;
Formélné zapsano H = {f(x) : x € D}.
Jinak zformulovano: je to mnozina vSech y € R, pro néz existuje x € D
takové, ze y = f(x);
Formalné zapséno H = {y € R: (3z € D)(y = f(z))}.




Obor hodnot funkce f je tedy mnozina vsech y € R, takovych, ze mé rovnice
y = f(x) alespon jedno feseni, tedy H =R\ {0}.

Rovnice y = f(x) mé nejvyse jedno feseni pro kazdé y € R, a proto je
funkce f prosta.

Struéné fesen{ dalstho prikladu: rovnici y = log(z?* — 6x) feSime substituct
t = 2% — 6.
Rovnice y = logt: pro y € R jedno feSeni ¢t = expy.
Rovnice t = 22 — 6z: pro t > —9 m4 rovnice dvé feseni Tig =3 EVE+9,
pro t = —9 ma jedno TeSeni x = 3 a pro t < —9 rovnice nema feseni.
Jak uréime pocet feseni rovnice y = log(z? — 6x): pro y € R si rozepiSeme
feSeni ¢; a ke kazdému ¢; feseni x;;. V nasem piipadé ke kazdému y € R mdme
jedno t = expy a k tomuto ¢ mame nula az dvé feseni x. Nyni je potieba
zjistit, kterym y € R odpovidd t >=< —9. To zjistime feSenim nerovnic
expy >=< —9 (grafickym nebo pocetnim).
Vysledek: pro y € R md rovnice dvé feseni x15 = 3+ y/expy + 9.

Pro funkce f; az f5 postupujte obdobné jako u vyse uvedenych prikladu,
a stejné vlastné i pro fg; u f; budete béhem vypoctu umocnovat, tim vam
,pribudou® reseni, které na konci musite ,,zahodit®.

Bonusové priklady:

forwmat =20 forawe (= 22)%,  fi: o BB



