Semestralni prace z predmétu AN2E

Ciselné fady

Podstatna soucdst vSech tkolu je pfimérené podrobny popis, jak jste
k vysledkum dosli.

1. Cislo majici dekadicky (desetinny) periodicky rozvoj 0.123 vyjadiete
ve tvaru zlomku s celo¢iselnym citatelem a jmenovatelem ve zkraceném
tvaru.

Ulohu feste dvéma zpusoby: sec¢tenim geometrické fady a vynasobenim
¢isla vhodnou mocninou deseti.

2. Cislo majici bindrni (dvojkovy) periodicky rozvoj 0.010011 vyjadiete
ve tvaru zlomku s celo¢iselnym citatelem a jmenovatelem ve zkraceném
tvaru.

Ulohu feste dvéma zpusoby: sectenim geometrické fady a vyndsobenim
¢isla vhodnou mocninou dvou.

3. Napiste prvnich Sest cifer dekadického a binarniho rozvoje zlomku %
Urcete horni odhad chyby, které se dopustite, kdyz obecné ¢islo (nemusi
to byt 5/7) nahradite jeho koneénym desetinnym, pripadné dvojkovym
rozvojem o Sesti cifrach za ,desetinnou® teckou.

Navod: dvojkovy rozvoj pocitejte obdobné jako desetinny; horni odhad
ziskdte sectenim fad °, 10r, D, g¢ zacinajicich vhodnou hodnotou in-
dexu k.

4. Které z nasledujicich posloupnosti jsou Cauchyovské?
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Névod: prectéte si v [JV] pozndmky 2.1.8, konkrétné tieti poznamku,
definici 2.4.6 a vétu 2.4.8.

5. 7Z kterych vét o limitach posloupnosti plyne
(a) mnozina konvergentnich posloupnosti tvofi podprostor mnoziny
vSech posloupnosti,

(b) zobrazeni, které konvergentni posloupnosti prifadi jeji limitu, je
linearni.



Névod: napiste definici piislusnych pojmu linedrni algebry (ptipadné
si najdéte vétu, kterda charakterizuje podprostor) a prepiste vztahy
obsazené v definici/vété pro vyse uvedeny piipad.

6. Pro nasledujici soucty vypiste prvni tii a posledni tii ¢leny (ve tvaru
prvniho piikladu)
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7. Soucty v prikladu 6 jsou n-tymi ¢leny posloupnosti (nazyvame je po-
sloupnostmi ¢asteénych souctu). Urcete, které z téchto posloupnosti
¢astecnych soucti jsou monotonni a urcete druh monotonie (tedy, jestli
je posloupnost ¢astecnych souctu rostouci, nerostouci, klesajici, nekle-
sajici ¢i konstantni).

8. Rozhodnéte, které nekonecné tady z piikladu 6 (vzniklé nahrazenim
horni hranice n nekonecnem) jsou konvergentni a které jsou absolutné
konvergentni.

9. Vypoctéte soucty dané vyrazy a,, b,, ¢, (ndvod: napiste nékolik prvnich
a nékolik poslednich ¢lenu a upravte). Po se¢teni vypoctéte limity po-
sloupnosti {a,}, {b.}, {cn}-
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10. Ukazte, ze soucet harmonické fady je roven +o0.

11. Pouzijte limitni srovnavaci kritérium, divergentni harmonickou tadu
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mozné, ze pro nékterou z fad nelze timto zpusobem rozhodnout)
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Poté obdobné zjistujte konvergenci fad v zavislosti na hodnotéch «, 3

o0 o0
1 1
Z koo Z kP log k
k=2 k=2

Pro jaké hodnoty a, # nelze timto zpusobem rozhodnout?
Pro jaké hodnoty zjistite konvergenci a pro jaké divergenci?
Reste pro a, § € R.




