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Znéni L’Hospitalova pravidla i s dikazem najdete v [JV], 5.2.28. My zde z tohoto
dukazu ,,vytdhneme“ a predvedeme hlavni myslenku.

Pouzijeme Cauchyovu vétu o stiedni hodnoté, ktera tika, ze

za predpokladi:
I = (a,b) je neprazdny omezeny interval, funkce f, g jsou spojité na I, maji na I vlastni
(tj. konecnou) derivaci a derivace ¢’ funkce g je navic na I nenulovd; déle jsou funkce f,
g spojité zprava v bodé a spojité zleva v bodé b

plati:
existuje ¢islo ¢ € (a,b) spliujici

7o) f) - fa)
70~ 90 —g(a) @

Ve formulaci Cauchyovy véty o stiedni hodnoté je a < b. My v dalsim textu tuto
podminku pomineme — vSimnéte si, ze vyznam (1) se zdménou a a b nezmeéni.

Limitni bod je v [JV] oznacen a, tedy stejné jako jeden z krajnich bodu intervalu
v Cauchyové vété. My proto limitni bod pfejmenujeme na xg.

Nasim cilem je ukazat, ze pro pevné zvolenou toleranci € > 0 je mozné zvolit body a,
b dostatecné blizko bodu xy tak, ze se podil f(b)/g(b) bude lisit od f'(c)/g¢'(c) méné nez
je zvolena tolerance.

V piipadé ,,0/0“ upravime pravou stranu (1) na
fb) 1= f(a)/f(b)
g(b) 1—g(a)/g(b)

a k bodu b zvolime bod a dostateéné blizko bodu zy, aby hodnoty f(a), g(a) byly do-
statecné blizké nule a tedy druhy zlomek nabyval hodnotu blizkou jedné.

V piipadé ,x/nekoneéno“ upravime postupné pravou stranu (1) na

f(0) — f(a) 1 /() 1 f(a) 1

gb)  1—gla)/g(b) gb) 1—g(a)/g(b) g(b) 1—g(a)/g(b)

a k bodu a zvolime okoli bodu zy takové, ze pro vsechny body b v tomto okoli je hodnota
g(b) tak velka, ze jsou oba podily g(a)/g(b) i f(a)/g(b) dostatecné blizké nule.

V obou piipadech — ,0/0 i ,x/nekoneéno* dostaneme, ze hodnota vyrazu f(b)/g(b)
je v okoli bodu xy v rdmci tolerance dané ¢islem e pfiblizné rovna vyrazum v (1).



