Ulohy na integraly

1. Graf funkce f je sjednocenim usecek AB, C'D (krajni body do grafu
funkce nepatii). Nacrtnéte graf funkce f a prostiedky elementarni ge-
ometrie vypoctéte pro a € (0,2) obsah obrazce

{[z,y) eR*: 2 € (0,0),y € (0, f(x))}

Vysvétlete, pro¢ k vypoctu obsahu nepottebujeme znét hodnotu f(1).
Nacrtnéte graf funkce F', kterd a € (0, 2) pritadi vyse zminény obsah a
vypoctéte jeji derivaci. Je derivace definovand ve vsech bodech?

(a)
A=1[0,0] B=[12] C=[12] D=[21]

(b)
A=0,2] B=[1,2] C=[1,1] D=[23]

(c)
A=1[0,2] B=[1,00] C=[1,0] D=[22

2. Urcete ptirozené definiéni obory néasledujicich funkei. Na jednotlivych
intervalech téchto oboru naleznéte k funkcim primitivni funkei a udé-
lejte zkousku.

(a) f(z)=a3sinz

(b) f(z) = Vzlogx

(c) f(z)=logaz

(d) f(z) = "5

(e) f(x) = x*cos(3z)

(f) f(z) =2 exp(l — =)
(g) f(z)=(2z+3)°

(h) f(z) =(z —1)'expx
(i) flz) = x2j35x+2

0) F(0) = s

3. Ukazte, ze pro a > 0 je funkce F je primitivni funkei funkce f na R.
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10.

11.

Ukazte, ze pro a > 0 je funkce F} je primitivni funkci funkce f na
(a,+00) a na (—oo, —a) a funkce Fy je primitivni funkei funkce f na
(—a,a).
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Ukazte, ze pro interval I = (a,b), funkci f, kterd méa na I derivaci a
nema na [ koreny je funkce G primitivni funkei k funkci g na I.

G :x—logl|f(z)] g:xHJJCc/((j))

Urcete definiéni obor nasledujicich funkei a na jednotlivych intervalech
defini¢niho oboru naleznéte k funkcim primitivni funkci.
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Vypoctéte primitivni funkei k funkei f na R a udélejte zkousku.

frxe—= V14422

Pieved'te substituci nasledujici integral na integral z racionaln{ funkce.

3
(N)/ S5+ V2 —x+2? do
-2



12. Vypoctéte

(a)

(N)/lgxigdx

(b) +o0
(N)/O zrexp(x) dx
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(d)
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