fHohy z goniometrickych a cyklometrickych funkci

. Zjistete, zda je mozné nasledujici funkce spojité rozsitit, a pokud ano,
nacrtnéte graf.

22 —3x—4 cos’ x
1 —sinx

. Vypoctéte limitu funkce f v bodé 2 a v bodech +oo.

(3 — Va2 +5)(1 — 222+ 1)(8 — 32?)

x4 — 8z

f iz sin

. Vypoctéte limity funkei f, g v bodech 0, +00 a —oc.

P sin(5x — z?%) g s cos sin(5x — 2?%)
T T

. Vypoctéte limitu funkce f v bodé 3 a v bodé +oo

sin((x? — 9)7) cos((z? + 9))
% — 3z

froxe

. Vypoctéte limitu funkce f v bodé 0 zprava a v bodé +o0.

sin(522 — V3)
z(2z + 3y/x)

frax—

. Vypoctéte limity funkce f v bodech 0, +o00 a —oc.

1 — cos(x? — 5a?)

4

frx—

. Urcete definiéni obor elementarni funkce f a zjisttéte, zda ji 1ze spojité
rozsitit do krajnich bodu definiéniho oboru. Jakou hodnotou?

V4 —xsinx

. —
frw 2?2 + 4z

. Reste nésledujici rovnice na intervalu (—m,57/2]. Nepouzivejte kal-
kulacku. Vysledky napiste pomoci hodnot cyklometrickych funkei.

(a) sinz = 0.9



9.

10.

11.

Napiste definici vlastni limity funkce v nevlastnim bodé a ukazte, ze
funkce x +— arccotgx ma vlastni limitu v bodé 4oc0. Definici nemusite
psat pro obecny piipad, sta¢i vhodny typ na zadany priklad.

Zjistéte, zda lze spojité rozsitit nasledujici funkce na R a pripadné jakou
hodnotou
x +— arctg(l/x) x +— arccotg(1l/x)

x > arctg(1/z?) x — arccotg(1/z?)
x — (arctg(1/x))? x — (arccotg(1/x))?

Vypoctéte limity

lim 2°recote® lim cos(arctg(-25))

T z—1t

(*12) Vypoctéte limity

13.

14.

15.

2 21)

lim sgn(sin® z) lim cossgn z lim sgn(z~ sin” ~

x—0 z—0 z—0

Urcete defini¢ni obor elementarni funkce f a zjistéte, zda ji lze spojité
rozsitit do krajnich bodu definiéniho oboru. Jakou hodnotou?

sin(1 — x?) arccos(1 — ?)

from arctg(l — /)

Urcete definiéni obor funkce f : x — arctg(1l/z) a naleznéte maximalni
intervaly, na nichz je f monotonni. Umite vyfesit ulohu bez pouziti
derivace?

Vypoctéte derivaci funkce f, urcéete definiéni obor obou funkei: f i f
a urcete intervaly monotonie funkce f.

f:x— arctgx + arctg(1/x)



(*16) Pro funkce f1, f2, f3 vypoctéte derivaci a urcete definiéni obor funkce
i jeji derivace. Pro funkce fi, fo navic uréete maximalni intervaly, na
nichz je monotonni.

(a)
fi:x+— arcsinV1 — a2 — arccos x

(b)

fo 1 x +— arcsin 1~ 2arctgx

x? +
()
fora 0 x=0
3 ?sint z e R\ {0}
(*17) Nactrtnéte grafy funkei a vysvétlete, jak jste k nim dosli. Nevite-li si
rady, nechte grafy vykreslit (tfeba za pouziti WolframAlpha) a premys-
lejte nad nimi.

x +— sin(arcsinz) x> arcsin(sinz) x> cos(arcsin z)
x +— arcsin(cosz) x> tg(arctgr) x> arctg(tgz)
x — tg(arccotgx) x +— arctg(cotg )

18. Urcete obraz f([I) intervalu I = [0, 3] pro funkci

fix—arctgva? —1

19. Urcéete definiéni obor a obor hodnot elementarni funkce

x> arctg Va2 — 1

20. Urcete obraz f(I) intervalu I = [0,2] pro funkci

f:x— arcsin Vo — 2

21. Urcete defini¢éni obor a obor hodnot elementarni funkce

T — arcsin Vo — x?

*922. Uréete defini¢ni obor a obor hodnot elementarni funkce

2\/x
r+1

T — arcsin



23.

24.

Vypoctéte za pouziti linedrni aproximace funkci priblizné hodnoty ¢isel
a poté priblizné hodnoty porovnejte s presnymi hodnotami.
cos (0.3

tg 0.2, arcsin(1 — v/0.9), V3.9 arcsin 0.1, T

Odvod'te vztahy pro derivace funkef sin, cos, tg, cotg, arcsin, arccos,
arctg, arccotg,



