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Ukazeme, ze I4(f,a, b) < I5(f,a, b) (a zopakujeme si polmy
suprema a infima):

Ukazali jsme, Ze pro libovolna dvé& déleni Dy, D, intervalu [a, b]
plati s(f, D1) < S(f, D>). Proto je s(f, D1) dolni hranici mnoZziny
hornich souttl. Protoze I5(f, a, b) je nejvétsi dolni hranici mnoZiny
hornich souttd, je s(f, D1) < Iy(f, a, b).

ProtoZe tato nerovnost plati pro viechny dolni soutty, je I4(f, a, b)
horn{ hranici mnoZiny dolnich souttt, a protoze je I4(f, a, b)
nejmensi horni hranici mnoZiny dolnich souctd, je

Iq(f,a,b) < In(f,a,b).



P¥iklad funkce d (Dirichletova funkce), pro kterou je
14(d,0,1) < In(d,0,1):

|1 xe€Q
d(x)_{ 0 x¢Q

KaZdy neprazdny interval obsahuje raciondlni i iraciondlni &islo,
proto je m;j =0, M; = 1 pro v8echna i

M; = sup{d(x) : x € [xj, xi21]} = 1

/ m; = inf{d(x) : x € [x;, x;41]} =0

;
X TXi1 1

i

a odtud plyne s(f,D) = 37"} (xi11 — x))m; =0 a
S(f,D) = 37 (xie1 — X )Mi = 37 (i1 — xi) = xn — x0 = 1 pro libovolné
d&leni D intervalu [0, 1].
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Definice Riemannova integralu

Funkci f definovanou a omezenou na intervalu [a, b] nazveme
Riemannovsky integrovatelnou, pokud se rovnaji dolni a hornf
Riemanntv integrél funkce f p¥es interval [a, b], formdIn& zapséno,
pokud plati

I4(f,a, b) = In(f, a, b).

Spole¢nou hodnotu dolniho a horniho integralu nazyvdame
Riemannovym integrdlem funkce f pFes interval [a, b], znatime jej]
(R) fab f(x)dx, n&kdy téz (R) fab f a pokud nehrozi zdména, tak
JPF(x)dx &itéz [P F.

11



