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Ulohy z (¢iselnych) fad I

Odvod'te vzorec pro soucet koneéné a nekonecéné geometrické fady.

. Zvolte &fslo s periodickym desetinnym rozvojem a preved'te ho na podil

dvou celych ¢isel dvéma zpusoby: jednak upravami a dale sec¢tenim
nekonecné geometrické rady.

Zvolte dvé cela ¢isla a vypoctéte jejich podil v desetinném tvaru. Po-
kud vam vysel periodicky desetinny rozvoj, tak se zamyslete, jestli to
tak bude vzdy. Pritom ukonceny desetinny rozvoj povazujeme také za
periodicky s periodou 0.

Urcete, které z nasledujicich fad maji soucet a soucty vypoctéte. Kterd
z tad je konvergentni?
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Uvazujme posloupnost kladnych ¢isel {a, }1>] takovou, ze pro n € N
plati a,,1/a, < q. Ukazte, ze pro n € N, n > 2 plati a,, < a;¢"!.

Zformulujte nutnou podminku konvergence a napiste, co z ni plyne pro
nasledujici rady
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Vysvétlete nésledujici dpravy a uvedte, které z nich jsou korektni a
které nikoliv.
Uvazujme geometrickou radu
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a vynasobme ji ¢islem %

8sa_8+64+83+84+85
77 49 738 74 76

Vidime, ze plati s, =1+ 8%, odkud dostaneme s, = —7.
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Uvazujme fadu
1+1+1+1+1+1+1+1+ (1)
S = — — — — — — — .
’ 23456 78
a vydélme ji ¢len po clenu dvéma
Sb—1+1+1+1+1+1—|—1+1+ 2)
2 2 4 6 8 10 12 14 16

Vidime, ze stejnou fadu dostaneme z puvodni vynechanim clenu na
lichych pozicich. Odtud plyne (ode¢teme (2) od (1))
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A odtud dostaneme odectenim fady (2) od fady (3)

Sp Sp 1 1 1 1 1 1 1
U T -z -z -z
0=5"3 ( 2>+(3 4>+(5 6>+(7 8>+ ’

a tedy soucet kladnych ¢isel je roven nule.

Uvazujme fadu

1 1+1 1+1 1+1 1+
Se = - — _ — = _ — = _ — =
2 3 4 5 6 7 8

Jeji cleny vydélime dvéma a prolozime je nulami

Se 1 1 1 1 1 1
=05 H0— g0+ 0ot 0k o+ 0= o

Obé fady ¢len po ¢lenu sec¢teme

S N N S N
2 T T 3 25 71

Dostali jsme stejnou fadu jako na zacatku, jen se zprehazenymi cleny

a pridanymi nulami. Proto plati s, = 3;




