Ulohy na cviceni 27. unora 2024 z AN2

1. Odvodte vztahy pro derivaci funkce

a,b. kosinus ptimo z definice

c. tangens, pouZijte vzorec pro derivaci podilu; odvod'te oba vzorce

tg'(z) = =1+tg’(2)

cos?(x)

d. kotangens, pouzijte vzorec pro derivaci podilu; odvod'te oba vzorce

—1
cotg'(z) = ) = —1 — cotg?(z)

2. Napiste Tayloruv polynom

a,b. funkce kosinus v nule stupné patnact

¢,d. funkce tangens v nule stupné pét

3. Zjistéte monotonii funkce a pouzijte ji k vypoctu oboru hodnot funkce

| f(z) = sin®(x) — cos®(x)
b.
f(z) = sin(z) cos®(x)
| f(z) = 3sin®(z) + 4 cos® ()
d.

f(z) = sin(z) — cos*(z)

4. Vypoctéte hodnoty goniometrickych funkei sinus, kosinus, tangens, ko-
tangens, znate-li jednu z nich a pro jednoznac¢nost mate zadany interval.

K vypoctu pouzijte vzorce a vysledek vyjadiete ve tvaru s odmocni-
nami. Nepocitejte hodnoty z,y.

a,b. sin(z) =0.2, x € [-7/2,7/2]
cotg(y) =4, y € [0, 7]

c,d. cos(z) =04, x € [, 27|
tg(y) = =2, y € [v/2,37/2]



5. Ze souctovych vzorci pro sinus a kosinus odvod'te vzorce pro dvojnasobny
a polovicni argument.

(*6) Odvod'te vzorce (k odvozeni pouzivejte vyhradné souctové vzorce, piipadné
z nich odvozené vzorce v tloze 5)

5 B 1
cos” () = Tgﬁ(ﬂv)
Lo tg¥(w)
sin“(z) = T+ te2(2) te(2)
. tg(z)
sin(x) cos(x) = m
b.
cos(x) = 1-tg (2/2) te*(z/2)
1+ tg(x/2)
sin(z) = —8&/2)
1+ tg?(z/2)
sin(z) — sin(y) = 2sin (%5*) cos (3
cos(z) — cos(y) = —2sin (% ) sin (73Y)
d.

sin(x) sin(y) = = (cos(x + y) — cos(z — y))
cos(x) cos(y) = = (cos(z + y) + cos(z — y))

sin(x) cos(y) = = (sin(x + y) — sin(z — y))

DO P—‘[\D|;_L[\D —

(*7) Ukazte, ze ze souctovych vzorcu
s(z +y) = s(z)ely) + c(x)s(y)
c(x+y) = c(z)c(y) — s(x)s(y)

plyne, Ze jsou funkce s, ¢ bud’ identicky rovné nule, nebo plati s(0) = 0,
c(0) = 1.

Névod: dosad'te y = 0 a pouzijte znalosti linedrn{ algebry.



