Ulohy na cviceni 12. brezna 2024 z AN2

1. Odvod'te vzorce pro derivaci funkei arccos, arctg.

2. Odvod'te Tayloruv polynom v bodé nula stupné osm exponencidlni
funkce exp.

3. Do jednoho obrazku nac¢rtnéte grafy mocninngch funkei fi, fo, f3, a
odmocnin fy, f5

@) =2 folz) =2 fi3(x)=2° filx)=vVr f5(x) =2

Zvolte a > 0 a pouzijte grafy ke zndzornéni hodnot a?, a®, a'/?, a
Jak se na téchto grafech projevi monotonie exponencidlnich funkeci?

A jak vam tato monotonie pomuze k pridani dalsich grafu funkci?

fo(@)=avz fo(z)= Va2 fo(z)=VaT

1/3

4. Naleznéte intervaly, na nichz je funkce f monotonni. Pokud umite
pouzivat L’Hospitalovo pravidlo, tak navic urcete obor hodnot funkce

f.
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d. f(x

5. Vypoctéte limity

abcd.
: 4 . 5
lim lim
z—+00 3exp(2x) + exp(3z) z—+00 3exp(—2x) + exp(3z)
, exp(2z) , exp(2x)
lim lim
z—+o00 exp(2z) + exp(3x) z——o0 exp(2z) + exp(3x)

6. Jazykovy model priradi textu nékolik slov jako navrhy na jeho pokracovdni
a ke kazdému slovu urci pravdépodobnost p; jeho pouziti. Pak si model
yhodi kostkou® (tj. vygeneruje ndhodné ¢islo) a podle vysledku hodu
vybere jedno z navrhovanich slov pro pokracovdni textu.



Pro vyladéni ,koSatosti textu” lze do procesu vyberu zaradit tzv. teplotu
T, pomoci které pravdépodobnosti py, ...pN prepocitame na

exp(pi/T) .
Zz‘N:1 exp(p;/T)

Vypoctéte tyto pravdépodobnosti pro T'— 0% a pro T — +oo. Ulohu
si zjednoduste volbou N = 2, vypoctéte tedy limity vyrazu

exp(p1/T)
exp(p1/T) + exp(p2/T)

7. Jakych hodnot nabyva pravdépodobnost v predchozi uloze pro T €
(0, +00)? Jinymi slovy: uréete obor hodnot funkce f.*

_ exp(p1/T)
I = /) + oxplpa/T)

(*8) Zamyslete se nad tim, proc je 20 =1, 21/2 = /2, 271 = 1/27
Pro¢ a pro jakd a € R a p,q € N plati a?/9 = ¥/aP, a™? = 1/a??

Kde je chyba v —1 = (—1)3 = (=1)%2 = \/(-1)6 = /1 = 17

'Pokud je pro vés tloha stale slozit4, tak si ji znocu zjednoduste volbou napiiklad
P11 = 07, P2 = 0.3.



