Ulohy na cviceni 19. brezna 2024 z AN2

1. Vypoctéte limity
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*2. Vypoctéte limity
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(*3) Ukazte, ze funkce f ma v nule derivace vsech radu nulové a jeji Tayloruv
polynom libovolného stupné v tomto bodé je tedy nulovy.

flz) = { BXp(—l/l‘?) iig

4. Urcete defini¢ni obor a obor hodnot funkce f

ab.

f(a) = exp(4/x)
exp(2/x) + exp(4/x) + exp(8/x)
cd.
fa) = exp(6/z)
exp(2/x) + exp(6/x) + exp(9/x)




*5 Nacrtnéte grafy hyperbolickych funkei (hyperbolicky sinus, kosinus, tan-
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gens, kotangens)
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Nechte si softwarem vykreslit grafy funkci hyperbolicky sinus a hy-
perbolicky kosinus. Nad grafy premyslejte o vlastnostech téchto funkei
(monotonie, sudost, lichost, limity v nekoneénech). Jak byste tyto vlast-
nosti zjistili bez pohledu na graf?

Vyjadrete pomoci logaritmu funkce

(a) hyperbolicky arkus sinus arcsinh = sinh ™!

(b) hyperbolicky arkus kosinus arccosh = (cosh |g +00)) "
(¢) hyperbolickij arkus tangens arctanh = tanh™"

(d) hyperbolicky arkus kotangens arccoth = coth™!

Urcete defini¢ni obor a obor hodnot funkei f, g

a. f(x) = /xlog(3x), g(x) = log(v/3r — 2?)
b. f(z) =log ({5£), g(z) = vz log(x)

c. f(z)=a"log(Vx), g(x) = log(5z — 2?)

d. f(x)

z) = log 0/}%), g(x) = xlog(z)

Odvod'te vzorec pro soucet konecné a nekoneéné geometrické fady.

Zvolte ¢islo s periodickym desetinnym rozvojem a pievedte ho na podil
dvou celych c¢isel dvéma zpusoby: jednak upravami a dale sec¢tenim
nekonecné geometrické rady.

Zvolte dvé celd nenulova cisla a vypoctétete jejich podil v desetinném
tvaru. Pokud vam vysel periodicky desetinny rozvoj, tak se zamyslete,
jestli to tak bude vzdy. Pritom ukonceny desetinny rozvoj povazujeme
také za periodicky s periodou 0.



12. Urcete, které z nasledujicich fad maji soucet a soucty vypoctéte. Ktera
z Tad je konvergentni?
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13. Uvazujme posloupnost kladnych éisel {a,},> takovou, Ze pro n € N
plati a,1/a, < q. Ukazte, Ze pro n € N,n > 2 plati a, < a;¢" .}

(*14) Vyraz 2*° je chdpan jako 2(*).2 Vypoéctéte limity funkei pro o — 0F.

falz) = a* fa(w) = a2 falw) = 2@ fo(w) = 2l

'Pokud si s tlohou nevite rady, za¢néte diikazem pro konkrétni hodnoty n = 2,3,4....
2Upravte vyraz (%)% tak, aby neobsahoval zavorky.



