[/Jlohy na cviceni 29. dubna 2025 z AN2

Pripomindm nevyfesené tilohy z minulého tydne.

Dalsi ilohy na tento tyden jsou:

1. Necht M =R\ {0}, pro z € M definujeme

f@) = -

T
Fi(z) = loglz|
Fy(z) = sgn(z) +log ||
Ukazte, ze plati (i) a neplati (ii)
(i) Yo e M : Fi(z) = Fy(r) = f(z)
(ii) IC e RVe € M : Fy(z) = Fy(z) + C

2. Necht a,b € R, a < b, o, 3,7 € [a,b]. Necht f je Riemannovsky inte-
grovatelnd funkce na [a, b].

7 prednésky vite, ze pro a < 8 < v plati
B Y Y
R dz + (R dr = (R d 1
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Ukazte, ze (1) plati i pro ostatn{ hodnoty «, 3,7 € [a, b].

3a Vzadénijen € N, n> 2, a,b,p,q € R, a #0, p* < 4q.

Ukazte, ze funkce F' je primitivni funkei funkce f na intervalu I, ktery

zvolte.
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Fimrg L= log(a? + pz + q)

flx) =

Naleznéte primitivni funkci k funkci A a urcete otevieny interval, na
kterém jste primitivni funkci nasli.
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Uvod k dal§im tlohdm (je mozné je vyfesit i bez ¢teni tvodu).

V nésledujici tloze méame zadany otevieny interval I; a funkci g, kterd
je rostouci na intervalu I; a zobrazuje I na Is.

Dale mame zadanou funkci f a nasim tkolem je najit funkci F' primi-
tivni k f na intervalu /5.

Misto F' budeme hledat primitivni funkci k funkci h, kterou definujeme

vztahem
h(z) = (F(g(x)))’

Pouzijeme pravidlo pro derivaci slozené funkce a vztah F' = f a dosta-
neme

h(z) = f(g(x))g'(x) (2)
Nacrtnéte graf g na I a urcete Iy := {g(z) : z € I }.
Vypoctéte h(z) ze vztahu (2) a k funkci h vypoctéte jeji primitivni
funkci H na intervalu ;.

Vypoctéte inverzni funkci ¢g~!(y) na I, a funkci F(y) = H(g ' (y)).
Ukazte, ze F' je primitivni funkce k funkci f na Is.
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g(w) = log(z),

g(r) = exp(r),

[1 = (0,00),
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_ exp(3y) — exp(—2y)

exp(y)

L=R, fly)= osy)

Y



