Priiklady do pisemné zkousky z AN3
14. prosince 2021

. Na¢rtnéte mnozinu M a urcete fezy M rovnobézné se souradnymi
osami.
M={lz,yl:y<2@-z)z<y+2}

. Vypoctéte dvojny integral z funkce f pres trojiuhelnik ABC
f(z,y) =2x A=[-1,0],B=12,0],C =10,4]

. Nac¢rtnéte mnozinu M a vypoctéte dvojny integrdl funkce f pres tuto
mnozinu.
2—x

= M = ER?:y>0.2>0y<
flz,y) == {[z,v] Y2020y <

}

M={r,y eR*:2 >0,y >0,y < V4— 22}

. Nacrtnéte mnozinu M a vypoctéte dvojny integral funkce f pfes tuto
mnozinu.

M={[z,y] eR*: 2 +¢* < 1,0 >0,y >0}, fla,y) =2+

. Nacrtnéte vrstevnice funkei f, g prochazejici bodem B = [1, 2]. Vypoctéte
grad f(B), grad g(B) a umistéte je do bodu B.

fle,y)=azy—a+y  glr,y)=2>+y

. Vypoctéte limity funkce f v bodé a = (0,0) po vSech piimkach. Co lze
z vysledku usoudit o existenci limity funkce f v bodé a?

%y

Nz, y) —» ——
f ( 7y> 72 + y4
. Urcete defini¢ni obor nasledujicich funkei a zjistéte, zda je mozné je
spojité rozsitit.
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Urcete defini¢ni obor nésledujici funkce a zjistéte, zda je mozné ji spo-
jité rozsitit.
2

e ()

Py 17 Pty

Vypoctéte derivaci podle vektoru v = (v, vy) funkce f v bodé a =
(0,0). Urcete, zda ma funkce f v bodé a slabou derivaci.

(e S (2,9) #(0,0)
It ’y“{o (.) = (0,0)

Vypoctéte derivaci podle vektoru v = (vy,v9) funkce f v bodé a =
(1,0). Urcete, zda ma funkce f v bodé a slabou derivaci.
xy + 2zy°
: e
f (II?, y) 2 n yg
Vypoctéte silnou derivaci funkce f v bodé a = (—2,1).

zy + 229>
: _ =
f (:Ca y) 2 + yg

Napiste rovnici tecné roviny ke grafu funkce f v bodé a = (—2,1).

zy + 2zy*
Sz, y) o ————
fi(z,y) s

Vypoctéte obé smisené derivace druhého fadu funkce f v bodé a =
(2,1)
fraom =0
T+y
Naleznéte stacionarni body funkce f a urcete jejich typ.
f(z,y) = 2* + zy* + 2zy + 2¢°
Naleznéte stacionarni body funkce f a urcete jejich typ.

f(x,y):x3+xy—y2—2x+3y

Jaké nejmensi a nejvétsi hodnoty nabyva funkce f na trojuhelniku o
vrcholech v bodech A, B, C'? Pod trojihelnikem méame na mysli obrazec
— tedy nejen body na jeho obvodu, ale i uvnitf.

A: [0,0],32 [370]702 [ng]a f(xay) :x2+3:ry+3y2—5:)3—9y
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Jaké nejmensi a nejvétsi hodnoty nabyva funkce f na elipse o vrcholech
v bodech A, B, C, D? Pod elipsou mame na mysli obrazec — tedy nejen
kiivku, ale i body uvnitt.

Zakreslete elipsu i body, v nichz funkce nabyva extrému a jejich polohu
zkontrolujte tvahou.

A=]-1,0],B=[0,-2],C =[1,0],D = [0,2] flr,y)=x—y

Jaké nejmensi a nejvétsi hodnoty nabyva funkce f na elipse o vrcholech
v bodech A, B, C', D? Pod elipsou mame na mysli obrazec — tedy nejen
kiivku, ale i body uvnitr.

Zakreslete elipsu i body, v nichz funkce nabyva extrému a jejich polohu
zkontrolujte tivahou.

A=[-1,0],B=10,-2],C =1,0],D = [0, 2] flz,y) = zy

Mezi obdélniky vepsanymi do elipsy a se stranami rovnobéznymi s osami
elipsy naleznéte ten, ktery ma nejvétsi obsah. Elipsa je zadana svymi
vrcholy

A=1[2,0],B=10,3],C =[-2,0],D =[0,-3]

Urcete, pro ktera x € R konverguje fada a pro ktera konverguje abso-
lutné.

g k+1)( z+1)f

Urcete, pro ktera x € R konverguje fada a pro ktera konverguje abso-

lutné.

k:O

Urcete soucet a obor konvergence mocninné rady
>
K’
k=1
Urcete Taylorovu tfadu funkce f se sttedem v bodé zy = 0 a urcete

polomér konvergence této fady.

z+1

)= a6



