Ulohy na metrické prostory
tlohy z an3, 202526

la Ukazte, Ze zobrazeni || - || : R? — R spliiuje axiomy normy
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2a Zjistéte, zda zobrazeni p spliiuje na mnoziné R axiomy metrického pro-

storu.
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3. Na prednasce jsme ukézali, ze mnozina A v metrickém prostoru je
oteviend prave kdyz je jeji doplnék uzaviena mnozina. Ukazte, ze odtud
plyne tvrzeni:

Mnozina A v metrickém prostoru je uzaviena prave kdyz je jeji doplnék

oteviend mnozina.

4a Vypoctéte limitu posloupnosti {a,}°; v metrickém prostoru R? s eu-
klidovskou metrikou.
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. Nasledujici dvé ulohy ukazuji charakterizaci hromadnych bodu mnoziny

A C M v metrickém prostoru (M, d).

Necht x € A. Ukazte, Ze bod z je hromadnym bodem mnoziny A pravé
kdyz neni izolovanym bodem mnoziny A.

Necht x € A. Ukaizte, Ze bod z je hromadnym bodem mnoziny A pravé
kdyz je hraniénim bodem mnoziny A.

Necht (M, d) je metricky prostor,
Ty, X9, w3 € M, ry = max{1l, 1+ d(xy,22),1 + d(z1,23)}
Ukazte, ze pro x4 € M takové, ze d(x1,x4) > ry, plati

YmeNm<4:dwn, x> 1

. Uvazujme metricky prostor (R? d) s euklidovskou metrikou

d(z,y) = (@1 —y1)? + (22 — 42)2 pro @ = (z1,22),y = (y1,%2)

Ukazte, ze funkce g(z) = g(x1, 22) = 12 je spojitd na R?.

V prostoru obrazu R uvazujeme euklidovskou metriku d(z,y) = |z —y|.

. Necht (M, d) je metricky prostor, A C B C M, f je funkce spojitd na

mnoziné B.

Ukazte, ze je f spojitd na A.



