1. Ukazte, ze zobrazeni, které bodu X = [z,y] € R? piifadi ¢fslo || X :=
2|z| + |y|/3 spliuje axiomy normy. Nacrtnéte jednotkovou kruznici
v této normé a graficky naleznéte konstanty Ci, Cy splaujici (|| - [|2
oznacuje euklidovskou normu)

(VX e R)(IX]| < CillX2), (VX € RE)(IIX]| = Cof| X]J2).

Ndvod: oznaéme S = {X € R?: || X||z = 1} jednotkovou sféru (v nasem
piipadé vlastné kruznici) v euklidovské normeé. Uvédomte si, ze vyrok
vlevo je ekvivalentni s vyrokem

(VX e S)(IX]| < &),
ten je ekvivalentni s
(VX e R*)(X € S = || X]| < C1)

a vzpomente si, jak souvisi implikace s inkluzi. Podobné nalozte s vyro-
kem vpravo.

2. Uved'te pitklad bodu x € R?* a mnoziny M C R? splitujicich (ptipadné
dokazte, ze takova situace nemuze nastat)
(a) x neni prvkem M a x je hromadnym bodem M
(b) x je prvkem M a z neni hromadnym bodem M C
(¢) z je hromadnym bodem M a z neni limitnim bodem M

e) x je hromadnym bodem M a z neni hrani¢nim bodem M

)
)
)
(d) z neni hromadnym bodem M a z je limitnim bodem M
)
f)

(
(f) « neni hromadnym bodem M a x je hranié¢nim bodem M

3. Pro bod X =[0,0] € R* a mnoziny M;

MIZB(071)> MQZRQ\MM MSZ{X}> M4:R2\M3

urcete, zda je bod X vnitinim, hrani¢nim, hromadnym, limitnim, izo-
lovanym bodem mnoziny M;.



